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1. Ichma-ich joylashgan muntazam uchburchaklar.

1-rasm: Ichma-ich joylashgan muntazam uchburchaklar [1].
Bu yerda ketma-ketlikning 1-hadi 1 ta, 2-hadi 3 ta, 3-hadi 6 ta va hokazo tugunlardan

iborat. Ya’ni 1 2 3 4 1; ; ; ;.....; ;k kx x x x x x- kabi belgilab olsak. Ushbu ketma-ketlikning ixtiyoriy
k-hadidagi kx tugunlar soni quyidagicha topiladi. Ikkita ketma-ket hadlari ayirmasi k-1 ta
haddan iborat arifmetik progressiyani tashkil etadi.
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Bu ishda dastlab nuqtadan boshlanib, ichma-
ich joylashgan va umumiy uchga ega boʻlgan
bazi muntazam koʻpburchaklarning ixtiyoriy
k – hadidagi tugunlari sonini topish haqida
so‘z boradi.

Ketma-ket isbotlashlar natijasida
tugunlar sonini topish formulalari keltirib
chiqarilgan. Ichma-ich joylashgan muntazam
uchburchaklar, to‘rtburchaklar,
beshburchaklar, oltiburchaklar va ichma-ich
joylashgan yuraklarni k – hadidagi tugunlar
sonini topish formulalari keltirib chiqarilib, shu
kabi muntazam n burchak uchun ham analog
tarzda formula keltirib chiqarilgan.
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Ushbu sistemadan 1 2 3 4 .... 1kx x k k- = + + + + - + tenglikni hosil qilamiz [2].
Bizda 1 1x = qiymat mavjud.
Tenglikning oʻng tomoni esa ayirmasi d=1 ga va hadlari soni k-1 ga teng boʻlgan arifmetik
progressiyaning dastlabki k-1 ta hadining yigʻindisi koʻrinishiga keladi.

2 ( 1) 1
2k

kx k+
= - +

2

2k
k kx +

=
( 1)
2k

k kx +
=

k-hadining tugunlari sonini topish formulasi kelib chiqadi [3].
2.Ichma-ich joylashgan kvadratlar.

2-rasm: Ichma-ich joylashgan kvadratlar [1].
Bu yerda ketma - ketlikning 1-hadi 1 ta, 2-hadi 4 ta, 3-hadi 9 ta va hokazo tugunlardan

iborat. Ya’ni 1 2 3 4 1; ; ; ; .....; ;k kx x x x x x- kabi belgilab olsak. Ushbu ketma-

ketlikning ixtiyoriy k-hadidagi kx tugunlar soni quyidagicha topiladi. Ikkita ketma-ket
hadlari ayirmasi k-1 ta hadli arifmetik progressiyani tashkil etadi.
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Ushbu sistemadan quyidagi tenglik hosil boʻladi [4].

1 3 5 7 ... 2 ( 1) 1kx x k- = + + + + - +
Bu ketma-ketlikning ayirmasi d=2 ga, hadlari soni k-1 taga teng va 1 1x = ekanligidan

3 2 ( 1) 11 ( 1)
2k
kx k+ - +

- = -
(2 2) ( 1) 1

2k
k kx + -

= + 2
kx k= k-hadining

tugunlari sonini topish formulasi kelib chiqadi.

3. Ichma-ich joylashgan muntazam beshburchaklar.

3-rasm: Ichma-ich joylashgan muntazam uchburchaklar [1].

Bu yerda ketma-ketlikning 1-hadi 1 ta, 2-hadi 5 ta, 3-hadi 12 ta va hokazo tugunlardan
iborat. Ya’ni 1 2 3 4 1; ; ; ; .....; ;k kx x x x x x- kabi belgilab olamiz. Ushbu ketma-ketlikning

ixtiyoriy k-hadidagi kx tugunlar sonini quyidagicha topiladi. Ikkita ketma-ket hadlari
ayirmasi k-1 ta haddan iborat arifmetik progressiyani tashkil etadi.
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Ushbu sistemadan quyidagi tenglik hosil boʻladi [5].

1 4 7 10 ... 3 ( 1) 1kx x k- = + + + + - +
Bu ketma-ketlikning ayirmasi d=3 ga, hadlari soni k-1 taga teng va 1 1x =

ekanligidan
4 3 ( 1) 11 ( 1)

2k
kx k+ - +

- = -
4 3 ( 1) 1 ( 1) 1

2k
kx k+ - +

= - +

23
2k

k kx -
=

(3 1)
2k

k kx -
= k-hadining tugunlari sonini topish formulasi kelib

chiqadi.

4. Ichma-ich joylashgan muntazam oltiburchaklar.

4-rasm: Ichma-ich joylashgan muntazam uchburchaklar [1].

Bu yerda ushbu ketma - ketlikning 1-hadi 1 ta, 2-hadi 6 ta, 3-hadi 15 ta va hokazo
tugunlardan iborat. Ya’ni 1 2 3 4 1; ; ; ;.....; ;k kx x x x x x- kabi belgilab olsak. Ushbu ketma-

ketlikning ixtiyoriy k-hadidagi kx tugunlar soni quyidagicha topiladi. Ikkita ketma-ket
hadlari ayirmasi k-1 ta haddan iborat arifmetik progressiyani tashkil etadi.
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Ushbu sistemadan quyidagi tenglik hosil boʻladi [6].
1 5 9 13 ... 4 ( 1) 1kx x k- = + + + + - +

Bu ketma-ketlikning ayirmasi d=4 ga, hadlari soni k-1 taga teng va 1 1x = ekanligidan

5 4 ( 1) 11 ( 1)
2k
kx k+ - +

- = -
5 4 ( 1) 1 ( 1) 1

2k
kx k+ - +

= - + 22kx k k= -

(2 1)kx k k= -
k-hadining tugunlari sonini topish formulasi kelib chiqadi.

5. Ichma-ich joylashgan yuraklar.

5-rasm: Ichma-ich joylashgan muntazam uchburchaklar [1].
Bu yerda ushbu ketma - ketlikning 1-hadi 1 ta, 2-hadi 2 ta, 3-hadi 3 ta va hokazo
tugunlardan iborat.
Ya`ni ketma – ketlikning hadlarini 1 2 3 4 1; ; ; ;.....; ;k kx x x x x x- kabi belgilasak,
ushbu ketma - ketlikning ixtiyoriy k-hadidagi kx tugunlar sonini quyidagicha
topiladi:
Ushbu ketma-ketlik ayirmasi d=1 boʻlgan arifmetik progressiyani tashkil etadi [7].

1 1 ( 1)kx x k= + - kx k=
Bundan k-hadining tugunlari sonini topish formulasi kelib chiqadi.

6. Endi formulani umumiylashtiramiz. Ya’ni muntazam n burchak uchun dastlab nuqtadan
boshlanib, k-hadidagi tugunlari sonini topishni quyida ko‘rib o‘tamiz.
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6-rasm: Ichma-ich joylashgan muntazam uchburchaklar [1].
Ya’ni ketma-ketlikni 1 2 3 4 1; ; ; ;.....; ;k kx x x x x x- kabi belgilasak, uning ixtiyoriy k-hadidagi

kx tugunlar sonini quyidagicha topiladi [8]:
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k– ketma-ketlikning hadlari soni. k N
n– muntazam ko‘pburchakning tomonlar soni. 3,n n N

kx – ketma-ketlikning k-hadidagi tugunlar soni.

Bunda ketma-ketlikning 1-hadida 1 ta, 2-hadida n ta,
3-hadida 3n-3 ta, 4-hadida 6n-8 ta, 5-hadida 10n-15 ta va hokazo tugunlardan iborat. Hosil

bo‘lgan sistemani qo‘shib yuboramiz. Natijada tenglikni chap qismida 1kx x- qoladi.

( ) ( ) ( )1

1 2 1 11 1 1 1
2 2k

kkx x n k k
+ - -+ -

- = - - -

( ) ( ) ( ) ( )2 2
1 1

1 1
1 1

2 2k k

n k k n k k
x x k x k x

- -
- = - - = - - +

( ) ( )21
1 1

2k

n k k
x k

-
= - - +

Muntazam n burchakni k-hadidagi tugunlari sonini topish formulasi kelib chiqadi.
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Xulosa va takliflar.

Yuqorida ko‘rilgan ishdan keyinchalik ketma-ketlikdagi bunday jarayonni davom ettirib,
huddi shunday ketma-ketlikdagi geometrik figuralarni ixtiyoriy hadidagi nafaqat tugunlari
soni, balki ularni yuzini aniqlashda, ixtiyoriy hadidagi perimetrlarini aniqlashda ham bu
analog uslubda isbotlashlar poydevor bo‘ladi.

Bundan tashqari geometriyaning stereometriya bo‘limida ham yuqorida ko‘rib o‘tilgan
ketma-ketlikdagi kabi muntazam ko‘pyoqlar va fazoviy jismlarning hajmlarini ham topish
formulalarini analog tarzda keltirib chiqarish mumkin.

Shuningdek, ketma-ketlik asosida shakllangan geometrik figuralarni kompyuter
dasturlari yordamida modellashtirish ham istiqbolli yo‘nalishlardan biri hisoblanadi. Bu
orqali nafaqat nazariy natijalarni vizual ko‘rinishda tasdiqlash, balki amaliy masalalarni
yechishda ham qo‘llash imkoniyati kengayadi.

Taklif tariqasida, ushbu tadqiqot natijalari umumta’lim maktablari va oliy o‘quv yurtlari
uchun maxsus metodik qo‘llanmalar tayyorlashda asos bo‘lishi mumkin. Bu orqali
o‘quvchilarda fazoviy tasavvur va geometrik fikrlash qobiliyatini yanada rivojlantirish
mumkin.
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